69. ro¢nik Matematickej olympiady, 2019/2020
Ulohy okresného kola kategérie Z9

1. Pat a Mat mali kazdy svoje oblibené prirodzené ¢islo, ale kazdy iné. Obe ¢isla postupne
s¢itali, odéitali (mensie od vii¢sieho), vyndsobili a vydelili (vii¢sie mensim). Ked takto
ziskané vysledky scitali, vyslo im 98. Ktoré oblibené ¢isla mali Pat a Mat?

2. Obréazok predstavuje pohlad zhora na trojvrstvovi pyramidu
tvoreni 14 zhodnymi kockami. Kazdej kocke prislicha jedno
prirodzené ¢islo, a to tak, zZe ¢isla zodpovedajice kockam v spod-
nej vrstve st navzdjom rozne a éislo na kazdej dalSej kocke
je suctom cisel zo Styroch susediacich kociek z nizsej vrstvy.
Urcéte najmensie ¢islo delitelné Styrmi, ktoré moze prislichat
najvrchnejsej kocke.

3. Uvazujme Stvorciferné prirodzené ¢islo s nasledujtiicou vlastnostou: ak prehodime jeho prvé
dvojcislie s druhym, dostaneme Stvorciferné ¢islo o 99 mensie. Kolko je takych ¢isel celkom
a kolko z nich je delitelnych 97

4. Do vSeobecného trojuholnika ABC narysujte bod D tak, aby obsah trojuholnika ABD
bol rovny polovici obsahu trojuholnika ABC a obsah trojuholnika BC'D bol rovny Sestine
obsahu trojuholnika ABC.

(Riesenie ma byt vSeobecne platné, teda nezavislé na zvolenom trojuholniku, jeho $pecial-
nych vlastnostiach ¢i rozmeroch. Konstrukcia neméze byt zaloZend na merani a pocitani.
Zvolte si trojuholnik, ktory nie je rovnoramenny ani pravouhly.)

Okresné kolo kategdrie Z9 sa kona
v stredu 29. januara 2020

tak, aby zacalo dopoludnia najneskér o 10:00 a aby stitaziaci mali na rieSenie tloh 4 hodiny
¢istého Casu. Za kazdi tilohu moze stfaziaci ziskat 6 bodov. Uspesnym riesitelom je ten ziak,
ktory ziska 12 alebo viac bodov. Pocas sttaze nie je dovolené pouzit kalkulacky ani ziadne
iné elektronické pristroje a ziadne pisomné materialy. Tieto idaje sa ziakom oznamia pred
zaCiatkom sttaze.

RieSenia tloh budd v den sataze od 14:00 dostupné na internetovych adresach
www.olympiady.sk a skmo. sk.

Prosime o zaslanie opravenych rieSeni okresnych koél aj s vysledkovou listinou predsedom
KKMO alebo nimi poverenej osobe do 17. februara.
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